Priklad 1. N4jdite obor definicie funkcii
@) f(x,p)=mh(xy)

(b) f(x.y)=y4-x" =)

©f (x.)=—
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X -y

Riesenie.
(a) Zakladna podmienka pre definiény obor funkcie je xy > 1, rieSenim tejto nerovnice
dostaneme

y>l (pre x>0) alebo y<l (pre x<0)
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(b) Argument pod odmocninou musi byt nezaporny, ¢ize x”+ y° <2°, potom obor definicie
funkcie je urCeny oblastou uzavretou kruznicou o polomere 2 so stredom v pociatku
stradnicového systému
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(c) Definiény obor funkcie je uréeny podmienkou x°—3y”>#0, rieSenim tejto nerovnice

dostaneme x* #*, alebo |x|#|y

priamok y=xay = -x.

, potom defini¢ny obor funkcie je celd rovina okrem
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Priklad 2. Vypocitajte diferencial funkcie f(x,y)= ——— vbode A= (L1) pre
X +y
vychylky Ax a Ay.
Riesenie. Parcialne derivacie funkcie su urcené takto
I _ —x - of (4) -1
ox (x2 4y )3 ox 22
ay ( P4y )3 ay 22
Potom diferencial df(4) ma tvar
df (A)=——=(Ax+Ay)

Priklad 3. Vypocitajte priblizne pomocou diferencialu vyraz

242

"' cos0.1. Potom

f(x,y)=e"cosy, x,=0,Ax=0.1, y, =0, Ay =0.1, 4=(0,0). Parcialne derivacie funkcie f'si

uréené takto

al:excosy:>M=1
ox ox
aiz—e’ﬂvinyﬂmzo
dy ox

Pre totalny diferencial df (4) vbode A4=(0,0) plati df(4)=Ax=0.1, &iZe priblizna

’ 0.1 : ¥ r
hodnota vyrazu e” cos0.1 je ur€end vzt'ahom

e*' cos0.1= f(A)+df (4)=1+0.1=1.1



Priklad 4. Najdite pre funkciu f(x,y)=5x"+ )"+ xy+x—y extrémy.

Riesenie. Stacionarny bod (v ktorom 1. parcidlne derivacie st nulové) je ureny rovnicami

81 =10x+y+1=0
ox
o =2y+x-1=0
dy
RieSenim tychto dvoch linedrnych rovnic dostaneme A = (—%%) Tento staciondrny bod je

charakterizovany vlastnostami Hessianu

10 1
H(A4)=
W=\ 1]
ktoré¢ho determinant je kladny a element /,,=10>0, ¢iZze bod 4 je minimum. Priebeh funkcie je
znazorneneny vrstevnicovym grafom, pricom oblast’ v strede grafu odpoveda minimu funkcie
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